M3 — ukazkova pisemka Piijmeni a jméno:

1. Je dana funkce

1—cosz

flz)= 2
a) Napiste rozvoj funkce do moc. fady se stiedem v bodé nula (napiste obecny piedpis a prvni 4 ¢cleny
rozvoje). [5D]
b) Urcete obor (bodové) konvergence. [3b]
¢) Pomoci vysledku z bodu a) urcete lim, o f(x). [2b]

d) Pomoci vysledku z bodu a) vyé€islete priblizné hodnotu integralu fol f(x)dz s chybou mensf nez 10~3

(napiste, kolik ¢lenu rady je potieba nejméné secist, aby byla dosazena pozadovand pfesnost). [4b]
14b.
2. Je dana rovnice y' 4 2% = 2%3.
a) VysSetfete, ve kterych bodech neni zaru¢ena existence a jednoznacnost feseni pocatecni ilohy. [2b]
b) Naleznéte obecné feseni rovnice (vyjadiete jej v explicitnim tvaru). [7b]
c) Uréete partikuldrni feseni pro y(—1) = 2 a uved'te interval, na kterém je toto feseni definovdno. [2b]

11b

3. Urcete obecné teseni rovnice y”" + 10y + 29y = 58x — 9 + 41 cos(2z). 12b.
4. a) Urcete obecné Feseni systému rovnic [11D)
Y1 = Y2 + U3,

Yz = y1 + Y3,
Ys = y1 + 12

a déle urcete feseni spliujici pocatecni podminky y;(0) = 1, y2(0) = 1, y3(0) = 1 (NAPOVEDA: Jeden koren
charakteristického polynomu je A; = —1).

b) Rozhodnéte o stabilité nulového feseni soustavy (svuj zéver zduvodnéte!!). [2b] 13b.

oo
5. Formulujte integralni kritérium. Pomoci néj pak rozhodnéte o konvergenci ¢i divergenci rady 3

6. Aproximujte Feseni poc. tlohy " + 35 =y, y(1) =1, /(1) = 0 polynomem 4. stupné (rozvoj se stiredem v

bodé 1).

7. Funkci fa) r—1 pro 0<x<2,
€Tr) =
1 pro 2<x<4.
rozvinte na intervalu (0,4) do sinové trigonometrické rady.
a) Napiste pifslusnou sinovou fadu véetné vzorcu pro koeficienty této rady (ty vsak nepocitejte) . [4b]
b) Nacrtnéte soucet fady na intervalu (—12,12) a rozhodnéte o typu konvergence. [4b]

8. Formulujte

a) libovolnou pocétecni tilohu pro nelinedrni ODR 3. fadu. [3b]
b) libovolnou linedrni homogenni PDR 2. fddu na Q = (0,1) x (0,1). [2b]

PISTE CITELNE!!! NA ZADANI ZAKROUZKUJTE CISLA PRIKLADU, KTERE JSTE POCITALL CISLA
PRIKLADU, KTERE JSTE VUBEC NERESILI, PRESKRTNETE.



